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S2, P (R3) を講義で定めた 2 次元 C∞-級多様体とする. また写像 φ : S2 → P (R3) を

φ : S2 → P (R3), x 7→ [x]

と定める.

問 1. φ : S2 → P (R3) が C∞-級写像であることを示したい. 何を示せば十分か述べよ.

問 2. p = ( 1√
2
, 1√

2
, 0) ∈ S2 とする. また (O,U,u) ∈ AS2 , (O′, V,v) ∈ AP (R3) を以下のように定める:

• O = {x ∈ S2 | x1 > 0} ⊂ S2, U = {u ∈ R2 | u2
1 + u2

2 < 1} ⊂ R2,

u : O → U, x 7→ (x2, x3),

• O′ = {[x] ∈ P (R3) | x ∈ R3 \ {0}, x1 6= 0} ⊂ P (R3), V = R2,

v : O′ → V, [x] 7→ 1
x1
(x2, x3).

このとき p ∈ O, φ(p) ∈ O′ を示せ. また

φuv : u(O ∩ φ−1(O′)) → V, u 7→ v(φ(u−1(u)))

を書き下せ (定義域, 値域を求め, 具体的に写像を求めよ).


