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U を Rn の空でない開集合とする. 写像 Y : C∞(U) → C∞(U) が U 上のベクトル場であるとは, 以下の

二条件を満たすこととする:

条件 (i): Y : C∞(U) → C∞(U) は線型写像.

条件 (ii): Y は “場のライプニッツ則”を満たす. すなわち, 任意の f, g ∈ C∞(U) について,

Y (f · g) = Y (f) · g + f · Y (g).

問 1. X を U 上のベクトル場, h を U 上の C∞-級関数とする (つまり h ∈ C∞(U)). このとき, 写像

hX : C∞(U) → C∞(U), f 7→ h · (Xf)

が U 上のベクトル場となることを示せ.
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