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C∞-級写像の定義: n,m ∈ Z≥0 とし, U を Rn の空でない開集合, V を Rm の空でない開集合とする. 写

像 ϕ : U → V が C∞-級写像であるとは, 以下を満たすこととする:

∀f ∈ C∞(V ), ϕ∗(f) := f ◦ ϕ ∈ C∞(U).

問 1. n1, n2, n3 ∈ Z≥0 を固定し, 各 i = 1, 2, 3 について, Rni の空でない開集合 Ui を固定しておく. また

φ : U1 → U2, ψ : U2 → U3

をそれぞれ C∞-級写像とする. このとき, 合成写像

ψ ◦ φ : U1 → U3

が C∞-級写像であることを示せ.
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