
sectionb.ie? な
_

が関数 の 構成

意義 : ピ級多様体は ピ級閃数 を たくさん持っ て

いる こと を みる
一

型正方微分 多様体 の 定義 、 各種 構成
Section 7 : 局所座標系

8 : 座標 変換

9、 可微分 多様体| 正則 部令 外 弥体
1 1 : 射影 空間
1 2 : ピ 級関数 の 構成 ⑧



内容

・ 開部分 多様体

・ ピ級閃数 の延長



sectionh.li/? 多建設
_

足 : ne Zzo
、

(MA ) : n 次元 ピ級タ様体[ 0 キロ CM
Open

この 節 で は R に 多様体構造 を定める 。



Drop 12.1.1
TCR: 1が ) C LC ( M ; R ")

いし くし0.ua ) ELCM ; が 1 1
0 CR 4



The幾

Ar に An LC (R : 1が ) CK (R. 1が )

は SL の 極大E das[ 特に は 、 An ) は n 次元 ピ級物た体

Def 12.1.3

Ltd を ( MA ) の 1開 部分 多様体
と いう

、
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t.emmal.l.ee
も ( 0

.
U
. a ) t LC (Mi 1が ) with On R も0.[ [ ( On .
a (On r )

、
a Ion ) t LC Ni 1が )

( H int ! Bop 7.2.4 )



M

業飈らが



Propldbyy
も fa ピ ( M ; A )

.

L the ピ はっArt

Section近冬の



sect.im/2.2 ! ピ級閃数の延長
ーー

設定 : ne %
、

-

(MA ) : n 次元 ピ級タ様体[ 0キロ CM
Open

記ら " (RAr) : 開部分 多様体
一、



Question :

𨕫 rest ! ピ(MA ) → ピ(Rita )

f 1→ thL
は 全射 ? 単射 ?

et
: 全 射 と は 限ら ない

単射 と も 限ら ない



M = S
'

に

2-fsofysi.si 、 } ( al ) と t R例えば
h E ピ (R) を

h : R → R

い、た) 1→ かた
と する と

、☒ h は M 上 の ピー 級閃数に

延張 でき ない
。

特に rest は 全身下 でない
。



気12.2-a2 ( Bop 3.4.9 で述べた もの )

M = R
,
R = ( -0,0 ) と する

.

M 上 の ゼロ 関も 数 M と Ex 3.2.5 の f を 考える
。[ この とき e on m だが

Omh = Hi ゼロ 閃数 on R

特に rest は 単射 でない



この 節 の 主定理 or
M の ハウスドルフ 性 が 重要

eoreml2.2.IE: PER を 固定する .

the ピ( R : An ) 、

ヨ EEピ(MA ) st 、

[ ん は P の まわり で h と 一致 し
化 ・ Tip の開近傍

が 吩Ww こんん

気持ち :

rest : ピ (MA ) → ChiAn) は 局所的 には 全射



イメージ
。

←痔



sectioni.tk?出し た人 向け の 説明
ーー

(MA )
、 G (Rita ) を

ピ (MA ) .CN(site ) の p における

Stark と する
.| 、礮義な 、

て知𦥯

[? (Mi A ) → 9に i An )
、
If Jp 1→ If h Jp

は well-defined かつ 全 単射



Them 12.2.3 の 証明 の ため の 準備

門。 12.2
-.-

5 3A her に M の 開被覆 と する
.

with M も 0 ( 以 )

f : M → R について 以下 は 同値

(i) ft (Mi A )f) も
入 E 1

、 the ピ ( A As )

( Hit : Bop 9.1.2 )



Bop 12.2.6 i 定数閃数 は CM ; A ) 上 級

甌
( O . U

.
M ) EA with PEO と し

、

r。 E Ro が

3 u E 1が 1 Ku - a (p ) 11 E Vol CU を 満たす と する

この とき が ( SUE 1が 1 KU - THE r。 4 ) CO c M

は コンパクト|
特に M の 閉集合
も "

M は ハウスドルフ
"

が 重要



Bop 12.2.8
Linea) EA と する 。

この とき A 。
= [ 1 ( 0 . U.at][ ( Hit : Thin 9.2.4 )



Roth
e ピ (Rita ) を 任意 に とる

.

⑦ ヨ に ピ (Mi A ) 、

ヨ
W ! p の 開近傍 in R

| L は Nw こんん

( O
. U . a ) E An with p E 0 を とる

.

VER>o を 1 UE U 1 11 u.am 11 < v4 c U

と なる よう に と J
.



W ! = が ( { ne V1 り ひ邶けくが 4 ) ch

と おく と W は P の 開近傍 in D

-国 ヨ に ピ (Mi A ) は
、 Il

w
こ hlw

| ピ級関数 が ピいが ) で あっ て

以下 を 満たす もの を とる

( Thin 3.2.6 より その よう な b は存在)
(i) b (u ) = ( if Huが必が

( ひ いが )
(I) b (u ) = 0 if Hu -an ll 2が



|
ここ で " → 風

かし→

|
んは) ・ Naにり ( if ne 0 )

o ( if x ¢0 )

と おく
、

定義より 明らか に Mwww.
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Bop 12.2.7 より
ビン = M ・ W ( 1 ne V1いび邶川 E fr 4 )

は M の Open set

特に 4 0
.

O
'

4 は M の 開被覆 となる .

Drop 12.2.5 より 以下 と 示せ ば よい

⑦ Il 。 E 0(Oi to ) かつ

LIKE ピ ( Otto )



定義 より No は ゼロ 閃数 .

|
然 嗷河 仙 パ心が



⑦ Il 。 E 0(Oi to )

いま A 。
= ( t ( O . U . a ) 4 ] IBop 12.2.8 )

以下 を 示せ ば 1分 に Thm 9.3.1 )

⑤ ha EGO ) 閃数の積
t.be

ピル )

、 (Hu ) Eした蹴り んで ft ピル 」
ピル ) 四



Gr 12.2.9 : M 21 と する
。
この とき

TL dim ピ(MA ) 2 N

げが
ー

( 0
,
U
,
a ) EA を とる

。

ピ ( Oi A。 ) E LU )

L 1 U E の 多項式 関数 と
も 無限次元

secti.nl?.2 終の


