
Section 13
, Multiplet.es
on regular representations

7hm 9.1.2 、
9.2.1 を 示す

。

設定
G : afinit.groy
G て Mi ahomg.G.at

、

記号 :

G 2 ビ ;

the regular
representation



Section 13.1 Proof of Thin 9.2.1

(鵬 )

Thin 9.2.1 ! 以下 は 同値

i) G コビ は

multiplicity-free@CthrgdavrepIanliiNVcEMiirred.G
. stable

subsp ,
dimば = 1

kgf G
つ(

ただし V9た } ve V1 g.eu = v4



が M を た ×
K : ニ G

"
と おく .

( e .V ) E IFORG を 杁

Thm 13.1.1 :

dim VK = m ( V
,
GM )

Th 9.2.1 は

Thom 13.1.1 と The 12.4.5

から 従う
。



Than 11.1.1 の 𦁠

(い)K - 1 de v1
も k EK
ひ EV }

d ( Ku) =0(ひ)

とおく と

VK → N は 線型 同型
、

ひ H し 、
ひ )

⑤ dimNT = dim Hour
。
ル州



(W )
k
→ Home

、

(V.CM )

も 、→ A・

h ←1 A を 以下 のように

定める .

Act (ひ) : M → を 、
のけ でひ )

し g、 EG は

g、
がっ(

となる ようにとる )

f : V → せ
、
v1→ D に。 )



Claim (W)
K
→ Home

、

(V.CM )

も 、→

Add
、
et A

は well - defined で

(W )に Home、ル、

の 線型 同型 を

与える 。

以下 略
岡



Section 13 .

2 : Matrix algebras

この 節 で は

Mi 単なる 有限集合
で OK

Bop 13.2.1

Met ( MiG ) に 1 A : M × M →

は 自然 な イミ で

"

M を 添え 字 集合 とする

G - 行列 代数
"

と みなせる
。

特に invohtivek.gebm .



Met ( MiG ) の 積

A.BE M.at (MiG ) について

積 A.DE Met (MiG ) を

(A . B ) にい4)

江 長で しか Z )が 4 )

( a . YE M )

により 定める .



Met (MiG ) の 対合

A E Mali ( MiG ) について

対合 A e Mont ( Mi 4 ) を

べしか4) : = AIT

しか 、 4 EM )

として 定め d.



Rf 13.2.2 :

各 AE MA (MiG ) について

ゴビ→ ビ

f 、→ Af : M → E

x 1→ EA (っいと狐 )

と M

Bop 13.2.3 :

Meet (MiG ) End (GM )

A 1→ A

as inaol.de E algebras 、



Section 13
.

3 :

Hede algebra for

regular representations

設定
G : afinit.groy
G て Mi ahomg.G.at

、



Def 13.3.1

G て出 × M を 考える
.

MAG (MiG )

に ( Met (MiG ) が"
"

GMM

= } A a Mali ( MiG ) 1

A (gx.gg )
= A に4 ) |

J EG .

が
、4 EM

C Mali ( MiG ) とおく
、



Bop 13.3.2 i

MAG (MiG ) は

Met (MiG ) の

subinwht.ie ¢ - algebra 、

また

dim Mark (MiG )

= # I

( I -.- digGMM )



Thin 13.3.3 :

同型
MA (MiG) End (GM )

A ↳ A
において

Meta (MiG ) は

End ( EM )

と 対応する 、

特に Meta (MiG ) → End、 (W )

A ゆ か

は inv.ES として 同型



Cor 13.3.4 :

dim End G ( CM )

= # I
.



Section 13
.
4 : Thru 9.1.2 の 征明
(再掲 )

Thm 9.1.2 i (M 、
MMM→ I )

が symmefric
と する

、

このとき

G も ビ は mtiplicity.fre e

Read : G て ビ が mf

⑦ Endde
M ) が可換

Co v12.7.5
M Thin D

.
J
.]

Meta (Mi 4 )

目標 ! ( M
,
R ) i symmetric

⇒ Mali (MiG ) は
-

し 可換



Def 13.4.1

各 A e Met (MiG ) について

「AE MA (MiG ) を

A ( x .4 ) i = A 14.x )

しか 4 EM )

と 定める
.

Drop 13.4.2 :

YAB ) =
「BA

( A.DE Met (MiG ) )



Pro
p 13.4.3

Male (MiG ) は

A や A で 閉じる 。

Lemma 13.4.4 :

If A = A

for any A
a MAG (MiG) 、

then Meta (MiG ) は 可換

Pf : AD = A .

tDi YBA ) = BA

( B.AE MetalMid



Lemma 13.4.5 「

( M , R ) が symmhic

⑦ も
AE MAG (MiG )

A = A

Read i ( M
,

R ) が symmehic

冠 R に4 ) = R 14.x )

Lemma 13.4.4
、
13.4.52り

( M
.
R ) が symm

⇒ MAG (MiG ) が可換
が 言え た

.


