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意義 i 0級多様体は 0級関数 を たくさんなっ て

いる こと を みる
_

Part I : 可 微分 多様体 の 定義 、 各種 構成
-

Section 8 : 局所座標系
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内容

・ 開部分 多様体

・ 0級関数 の延長



Section 川 開部分 多様体

-_-設定 : ne Zzo
、

(MA ) : n 次元 ピ級多様体L 0が 手が

この 節 で は R に 多様体構造 を定める 。



つりだとかげ ) c LC (MiR ")

liu.net晪は 、



The𦥯

[
Aで An La : 1が ) いいが )

は R の 極大 0- atbs

特に は 、 An ) は n 次元 で級多様体

Def 13
.

1 .3

LG.tn ) を MA ) の 開 部令 が墜馬



Theoremh.l.lem-41.in毘の災したが した斵
( H int ! Prop 8 .

2
. 4 )
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竽
に墍たが恐いが
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sect.int?2:0級関数の延長
一一

設定 : ne た。
、

-

(MA ) : n 次元 ピ級多様体

lse
記3
_

彡 (r.tn ) : 開部分 多様体
L



Question :

子像 rest ! ピ(MA ) → as An )

T.癰癲哲
.

Answer : 全射 と は 限ら ない

L 単射 と も 限ら ない



Ex 1 3 . 2 . 1
-

M = S
'

TS ○ En
s = s

'

ヽ i ( o . 1 )に R

例えば
M = S ' ha で (r) を

1 ::黮
、蠍に

延張 でき ない
。

特に rest は 全射でない
、



II)
、

_

2
.2g ( Prop 3.49 で述べた もの )

M = R
,
R = ( - N , 0 ) と する

.

M 上 の ゼロ 関で 数 M と Ex 3 . 2 .5 の f を 考える
。[い たたかさ鼺ー

特に rest は 単射 でない



この 節 の 主定理 Ee
M の ハウスドルフ 性 が 重要

temps: PER を 固定する 、

the an : An ) 、

ヨ IEC(Mit )s.f.ie
. N : p の開近傍で は がるげ ん と 一致

(
a!:心)

気持ち :

rest : 0(MA ) → 0(Rita) は 局所的 には 全射
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sectioni.LI? 勉強 し た人 向け の 説明

-0(MA ) .CA (Rita ) を

0(MA )
.
0(Site ) の p における

Stark と する
、

しかも 実戦 せる )だな選 。興.it?:a::ii



Thm 13
.
2
.

3 の 証明 の ため の 準備

Poppin 3A In ! M の 開被覆 と する
.

with A× キ 4 ( り )

f : M → R について 以下 は 同値

(i) fe (Mi A )ii) た 1 , the 01がた )

( Hint : Prop 10 .
1
.

2 )



ptl.si 定数関数 は CM ; t ) 上 で級
L

1な '

1

( O.U.nu ) e A with PEO と し
、

ro E Ro が

3 ue が 1 Ku - UIが いい と c U を 満たす と する[ この とき が いいがいい州 とな ! !ぽが
特に M の 閉集合
も "

M は ハウスドルフ
"

が 重要



Prot
( O.U.in ) に A と する 。

[ この とき A 。
= 1 1 1 0.U.in D

( Hint : Thin 1 0
.

2
.
4 )



Proof of Thin 13
.
2
.

3

k£-0(Ritz ) を 任意 に とる
。

爕だなできない鷴
毅

( O.U.lu ) E As with p E O を とる
.

re Do と 1 ue U 1 au - いり く rl c U

と なる よう に とる
。



W ! = が ( hue U 1 mm※が 4 ) cs

爕は毇金た簗爕で
以下を満たす もの を とる

( Thin 3
.
2
.
6 より その よう な b は存在)

(i) bcu ) = 1 け い ないが任 が
( ue が )

(II) b (u ) = 0 if H いいが こが



ここ で E : M → 1 12

つ( 1→

/
仏) .baにい) ( if a EO )

o ( if a 4 0 )| 定義より 明らか に Nwww.
な
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@IE0lMiAIPnopl3.2.T)

| iniいでば馮では特に 10.0'4 は M の 開被覆 となる 。

Prop 13
.

2
.
5 より 以下 に 示せ ば よい
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定義 より No は ゼロ 役)数 .

|
然 刷" 仙 ""が



⑤ I 。 e 0(Otto )
_ 、

いま to = ( 1 1 0 . U , a ) 4 J ( Bop 13
.

2
.
8 )

以下 を 示せ ば 1分 ( Thm 10
.

3
.
1 )短藻が鼠幽!驟嚙"

の

au ) 四



Cor 13
,
2

,
9 : M 2 1 と する

。
この とき

EL dim で(MA ) 2 N

Him ( 0
,
U
,
a ) E A を とる

.

0 1 0iA。 ) も ( U )

L IUE.tt 項 式 関数 と
も 無限次元

Sections


